Jest to zapis odczytu na III
Ogdlnopolskiej Szkole Historii
Matematyki, ktéra odbyla sie

w 1988 roku w Jaworzu. Tekst
przedrukowujemy na prosbe Jerzego
Mioduszewskiego, ktéry byl redaktorem
naukowym preprintéw z tej Szkoly.

Tadeusz Swiatkowski (1933-1994),
profesor Politechniki Lédzkiej, autor prac
z teoril funkcji rzeczywistej.

Czy tylko przyczynki?
Nurt mnogosciowy w teorii funkcji rzeczywistych

Tadeusz SWIATKOWSKI, Edds

I tylko koni zal
Wstep

Celem niniejszego opracowania jest nie tyle przedstawienie jakichs znaczacych
osiagniec, ile pokazanie pewnych charakterystycznych, jak mi si¢ wydaje, cech
twérczosci matematykéw z przetomu XIX i XX w.

Byl to juz okres tworzenia bardzo systematycznych teorii ogélnych, ale tez
okres, kiedy przede wszystkim odkrywano pewne zjawiska szczegdlne, noszace
w sobie zaczyn do dalszego rozwoju. Poniewaz nie rozwineto sie jeszcze
piSmiennictwo naukowe, a okres czekania na publikacje byl krétki, w niejednym
tomie czasopisma, np. Fundamenta Mathematicae, mozna spotkaé cykl prac
réznych autoréw, poswieconych temu samemu problemowi postawionemu przez
innego autora, przy czym prace te wyraznie wskazuja na istnienie bezpoérednich
kontaktéw migdzy autorami. O takiej bezpoéredniosci méwig tez tytuly prac,
zawierajace czesto nazwisko w charakterze informacji: O pewnym problemie
Pana X; Uwagi do pracy Panny W. (23], czy tez nawiazywanie w tekscie do
osoby, a nie tylko do tematu - notatki w rodzaju Informacje te przekazat mi
Pan Y, a nawet zapowiedZ rozwigzania problemu, ktdry atakowat méj mqz (35).

Zalujac bardzo, ze mingl juz czas takiego romantyzmu, przedstawiam kilka
wynikéw, ktére w wiekszosci dzisiaj moglyby otrzymaé zaledwie miano
przyczynkéw, a s3 dla mnie cenne, poniewaz ich autorzy odkrywaja pewne
ciekawe zjawiska, nie prébujac nadawaé im zbyt ogélnej postaci.

Przeliczalnosé

Zafascynowanie teoria réwnolicznodci sprawilo, ze w wielu pracach spotykamy
préby przeliczenia elementéw réznych zbioréw lub stwierdzenia ich
nieprzeliczalno§ci. Warto kilka tego rodzaju zadan przytoczyé.

a. Nieprzeliczalno$é przedziatu. Wsréd rozlicznych dowodéw szczegblne
miejsce zajmuje nastepujacy. Przypuszczajac, ze (z,,) jest ciggiem wszystkich
punktéw przedzialu (a, b), dzielmy ten przedzial na trzy czesci o réwnej
dlugosci, oznaczajac przez (a1, by) taki sposréd nich, do ktérego nie nalezy

z1. W przedziale (a1, b1) znajdujemy jego trzecia czesé (ap, by), ktéra

nie zawiera 2. Wspdlny punkt tak utworzonych przedzialéw (@n, by) jest
rézny od kazdego z punktéw z,,. Sprzecznoéé; koniec — ale tylko dowodu.

Tym, co kaze sig¢ nad tym dowodem zatrzymaé, jest zawarta w jego pomysle
mozliwos¢ ,wymijania” w pewnych konstrukcjach ktopotliwego ciagu punktéw,
czasem ciggu zbioréw nigdzie gestych czy miary zero. Pozwala to np. w wielu
twierdzeniach ustalajacych monotonicznos¢ funkeji poprzez znak pochodnej, czy
Jakiego$ jej uogélnienia, pomija¢ punkty takich matych, dajacych sie ,,wyminac”,
zbioréw.

b. Punkty asymetrii. W 1920 r. W. Young [36] przeliczy} punkty asymetrii
funkcji. Punkt zo nazywa si¢ punktem asymetrii funkcji f, jezeli zbiory liczb
granicznych lewostronnych i prawostronnych tej funkcji w punkcie zg sg rozne.
Kojarzac z punktem asymetrii g liczby wymierne p, g, r takie, ze w przedziale
(zo, p) lub (p, o) funkeja f nie przyjmuje wartodci nalezacych do przedziatu
(g, r), ale dowolnie blisko xy takie wartoéci przyjmuje, tatwo otrzymuje sie
przeliczalno$é zbioru zwigzanych z takimi tréjkami punktéw.

Poza interesujacym stwierdzeniem, ze asymetria jest czyms$ wyjatkowym, zwraca
tu uwage wykorzystanie osrodkowosci przestrzeni liczb rzeczywistych, choé
Jeszcze wprost si¢ o tym nie méwi. Pozwolilo to pézniej przeniesé te idee na
funkcje o wartosciach w przestrzeniach o$rodkowych.
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CH to hipoteza continuum (Red.)

W rozwijajacej sie do dzi$ teorii cluster sets odnotujmy wyniki matematykéw
polskich z lat dwudziestych. W 1922 r. Wactaw Sierpiriski przeliczy? zbiér
punktéw, w ktérych £ (z) # f- (), natomiast w 1924 r. Stefan Kempisty [9]
przeliczyl punkty, w ktérych np. gérna granica aproksymatywna prawostronna
jest mniejsza od dolnej granicy aproksymatywnej lewostronne;.

Do ciekawszych wnioskéw wynikajacych z twierdzenia Younga nalezy
nastepujacy: funkcja majaca wszedzie pochodna — choéby nieskoriczong —
ma tylko przeliczalng liczbe punktéw nieciaglosci; sa one bowiem punktami
asymetrii. Formalnym wnioskiem z twierdzenia Younga jest przeliczalnosé
punktéw niecigglosci funkcji monotonicznej, ale chyba to ostatnie mogto by¢é
inspiracja pierwszego.

Ciagi funkcyjne

a. Klasyfikacja Baire’a. Poniewaz dla kazdego ciagu liczb porzadkowych
mniejszych niz {2 istnieje liczba a < Q wieksza od wszystkich liczb ciagu,
znalazlo sie ograniczenie przez Q2 liczby klas Baire’a otrzymywanych

w ten sposdb, ze kazda kolejna klasa sklada sie z granic ciagéw funkcji
Lebesgue’a F,(z, t) takiej, ze kazda funkcja klasy mniejszej niz o ma postaé
f(z) = Fa(z, to), pray pewnym to okazuje sie, ze klasyfikacja Baire’a ciagnie sie
rzeczywiscie przez wszystkie liczby a < 0.

Ciekawy serig¢ wynikéw zwiazanych z klasyfikacja Baire'a zapoczatkowal Stefan
Mazurkiewicz. Zapytal on, mianowicie, czy dla kazdej liczby porzadkowej o < §
istnieje podzbiér E, zbioru liczb rzeczywistych taki, ze dla funkcji okreslonych
na tym zbiorze klasyfikacja Baire'a koriczy si¢ dokladnie na numerze a,

tzn. istnieje taka funkcja f: E, — R dla wszystkich klas o numerach ¢ < a,

ale nie istnieje taka funkcja nalezaca do klasy « i nie nalezaca do zadnej klasy

o numerze § < a. Jest oczywiste, ze za By mozna wzia¢ dowolny zbiér skoriczony.
Sierpinski [28] zauwazyl, ze za E5 mozna przyjaé zbiér liczb wymiernych [lub
inny przeliczalny gesty w R — T.5.]. Zakladajac CH, Edward Marczewski

[32] wykazal, ze za E; mozna takze przyjaé pewien zbiér nieprzeliczalny.
Wreszcie J. Popruzenko [20], tez zakladajac CH, wykazal istnienie zbioru Ej,

a wladciwie pokazat, ze zbiorem takim jest skonstruowany w 1914 r. przez
Mikolaja Luzina taki zbiér nieprzeliczalny L, ze kazdy jego punkt jest jego
punktem kondensacji, a wszystkie zbiory I kategorii na L s3 przeliczalne.
Dodajmy, ze wynik Marczewskiego stanowil tez negatywna odpowiedz na
pytanie Banacha o niepusto$¢ wszystkich klas Baire’a funkcji okreslonych na
dowolnym nieprzeliczalnym zbiorze liczb rzeczywistych. W tej samej pracy
Marczewski zauwazyl, ze dla zbioru doskonalego (lub zawierajacego zbidr
doskonaly) wszystkie klasy Baire’a sg niepuste.

Uwaga! Problem Mazurkiewicza wiaze si¢ z nastepujacym zagadnieniem.
Definiujac domkniecie A zbioru A przez dolaczenie doni granic ciagéw zbieznych
(w przestrzeni z operacja granicy), nie zawsze mamy A = A. Oznaczajac przez
X przestrzen funkcji drugiej klasy Baire'a na zbiorze L = E3 Luzina-Popruzenki
dla A C X otrzymujemy réwnoé¢ A = A, przy czym jeéli B jest zbiorem
wszystkich funkcji rzeczywistych ciaglych na L, to B # B # B. Dodajmy,

ze to wlasnie polski matematyk, Kazimierz Kuratowski [13], jest autorem
aksjomatyki, wyrdzniajacej jako jeden z aksjomatéw wilaénie omawiana tu
réwnosé¢ A = A.

b. Metoda przekatniowa. Nie udalo mi si¢ ustali¢, od kogo pochodzi metoda
przekatniowa, pozwalajaca dla ciggu funkeji (f,,), okreslonych na zbiorze
przeliczalnym (zy) wybraé ciag rosnacy (n;) liczb naturalnych w ten sposéb,

ze kazdy z ciagéw o wartosci fr;(xx) ma przy j dazacym do nieskoriczonosci
granice (skoriczona przy zalozeniu, ze przy ustalonym k ciag wartoéci (fy (2x))
jest ograniczony). Nie pomijajac znaczenia tej metody dla dowodéw twierdzenia
Arzeli - dzi$ kryterium zwartosci w przestrzeni funkcji ciagtych - czy
twierdzenia Helly’ego o mozliwosci wybrania ciagu zbieznego z ciggu wspélnie
ograniczonych funkcji monotonicznych na przedziale, podamy wyniki polskich
matematykéw, bedace pewnego rodzaju analiza mozliwosci takiego wybierania
podciggdw.
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Zbieznoéé asymptotyczna oznacza tu
zbieznos¢ wedlug miary (Red.)

Stanistaw Saks postawil do$¢ naturalne pytanie: Czy dla kazdego ciggu (f,)
funkcji okreslonych na przedziale istnieje jego podcigg (fn,) taki, Ze cigg wartosci
fni.(z) ma granicg dla wszystkich z z pewnego nieprzeliczalnego zbioru N #

Do tego pytania ustosunkowali si¢ Sierpiniski [29] i Mazurkiewicz [17]. Pierwszy
(jak to czesto bywa przy zalozeniu CH) dal odpowiedZ negatywna. Drugi
wykazal, ze jeSli P jest zbiorem doskonalym, to dla kazdego ciggu funkcji
ciaglych (f,) wspdlnie ograniczonych na P istnieje podciag (f,, ) zbiezny - i to
jednostajnie — na pewnym zbiorze doskonatym P* C P.

Warto zestawi¢ z tym twierdzenie Riesza, charakteryzujace zbieznosé
asymptotyczng przez istnienie dla kazdego podciagu takiego podciagu, ktéry
jest juz zbiezny prawie wszedzie, i twierdzenie Jegorowa o tym, ze ciag
funkcji mierzalnych zbiezny prawie wszedzie jest zbiezny jednostajnie na
pewnym zbiorze, ktérego dopelnienie ma mala miare, i wreszcie twierdzenie
Sierpiniskiego [27], méwiace (przy CH), ze istnieje ciag zbiezny funkcji
okreslonych na przedziale, ktéry nie jest zbiezny jednostajnie na zadnym
zbiorze nieprzeliczalnym. Temat ten kontynuowal Popruzenko; przywoltam

tu jedynie tytul pracy: Sur le phénoméne de convergence de M. Sierpiniski,
potwierdzajacy niejako nasza teze o radosci odkrywania zjawisk gérujacej nad
potrzeba tworzenia teorii, a czasem tylko formalnych uogélniefi, wyrazona we
Wstepie.

c. Zaggszczanie osobliwosci. W 1927 r. Stefan Banach i Hugo Steinhaus [3],
inspirowani — jak pisza — przez Heinkela, podali dwa twierdzenia wykazujace, jak
pewne osobliwosci przystugujace ciagowi pewnych obiektéw da sie zgromadzié
w jednym z nich. Zjawisko to nazwali zageszczeniem osobliwoéci. A oto
twierdzenia:

T.1. Jezeli (gx) jest ukladem ortonormalnym funkcji ciaglych na (a, b) i jezeli
kazdemu punktowi ¢, pewnego zbioru przeliczalnego punktéw przedziatu (a, b)
odpowiada taka funkcja ciagla f,, ktérej rozwinigcie wzgledem uktadu (gi) jest
rozbiezne w punkcie ¢,, to istnieje funkcja ciagla f, ktdrej rozwiniecie wzgledem
ukladu (gi) jest rozbiezne we wszystkich punktach ¢,.

T.I. Niech (Up,) bedzie takim ciggiem podwdjnym funkcjonaléw liniowych, ze
dla punktéw z,

ql_:_.r{:o sup Upq(zp) = 00.
Wtedy istnieje (niezalezny od p) punkt z taki, ze

qlir& sup Upe(z) = 0
dla wszystkich p.

Poniewaz wyniki te uzyskuje si¢ metoda kategorii — za pomoca twierdzenia
Baire’a — nie dziwi fakt, Ze juz w 1932 r. w ksigzce Banacha [2] twierdzenie T.I
otrzymalo mocniejsza forme. Méwi sie tam juz o kategorii zbioréw, na ktérych
odpowiednie ciagi sa rozbiezne. Czytelnik spotykajacy tu termin ,zageszczanie
osobliwosci” po raz pierwszy, moze odnie$é wrazenie, ze chodzi wylacznie

o wystgpowanie osobliwo$ci na zbiorach gestych. Autorzy wspétczesnych
podrecznikéw i monografii ograniczaja si¢ jedynie do podawania zjawiska, ktére
stanowilo punkt wyjécia (chyba dla Steinhausa).

Uwaga! Zestawienie punktéw b i ¢ nie jest przypadkowe. Zaréwno w jednym,
jak i w drugim mowa jest o tym, ze pewne wlasciwosci, przystugujace po

jednej pewnym obiektom, mozna zgromadzié¢ (zageéci¢) w jednym - mozliwosé
wybrania lub skonstruowania dla kazdego punktu z pewnego zbioru ciagu
zachowujacego si¢ w nim w okreslony sposéb (zbieznego u Helly’ego, rozbieznego
u Banacha-Steihausa); wnioskuje si¢ o istnieniu jednego ciagu, ktéry tak sie
zachowuje we wszystkich tych punktach. Mozna to odczytaé réwniez tak, ze
otrzymany ciag sam ,,obsluguje” caly, np. gesty, zbiér punktéw.

d. Od Hahna do Tonga, czyli o aproksymacji funkeji pierwszej
klasy. Pierwsza klasa Baire’a powstaje z klasy funkcji ciaglych przez zwykle
przechodzenie do granicy. Jest sporo prac, w ktérych zabiega sie o uzyskanie
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w tej klasie jakich$ oszacowan jednostajnych. Do najciekawszych zaliczylibyémy
mozliwoéé znalezienia dla funkcji f, g pélciagtych (odpowiednio) z géry

i z dotu takiej funkcji ciagtej h, ze f(z) < h(z) < g(z). Odnotujmy tu udziat
Hahna, ktéry w 1912 r. pokazal taka mozliwo$é dla funkcji dwéch zmiennych,

a w 1917 r. [6] réwniez dla funkcji w przestrzeni metrycznej. W 1948 r. Tong [33]
wykazal, Ze w ramach przestrzeni T mozliwo$¢ ta charakteryzuje przestrzenie
normalne.

A co w Polsce? Rok 1921 przynosi pewne wyniki Mazurkiewicza, Sierpinskiego

i Kempistego, a 1927 r. jeszcze rezultaty Sierpinskiego. Mazurkiewicz [16]
pokazuje, ze funkcja ograniczona I klasy Baire’a na przedziale moze by¢
jednostajnie aproksymowana przez réznice funkcji pélciggtych z géry.

Kempisty [8] potrafi miedzy dwie funkcje I klasy fi < fo wprowadzié¢ funkcje

f (fi < f £ fa2), bedaca réznica dwéch funkeji pélciaglych z géry, natomiast
Sierpinski [26] zauwaza, ze jezeli f jest pélciagla z géry, g pélciagla z dotu na
przedziale i f(z) < g(x), to istnieje takie § > 0, ze |z’ — z| < § = f(z) < g(x) — 4.

Iloczyn kartezjanski

a. Twierdzenie Fubiniego i twierdzenie Kuratowskiego—Ulama.
Pochodzace z 1907 r. twierdzenie Fubiniego ma jako szczegdlny przypadek
informacje o tym, ze jezeli zbiér plaski ma miare zero, to jego prawie wszystkie
ciecia prostymi réwnoleglymi tez s3 miary zero.

Pierwszym wynikiem wskazujacym na analogie miedzy zbiorami miary zero

a zbiorami pierwszej kategorii bylo twierdzenie Kuratowskiego-Ulama [14]
gloszace, ze dla zbioréw pierwszej kategorii zachodzi zjawisko podobne do
wczesniej opisanego. Dokladniej: dla zbioru E pierwsze]j kategorii w iloczynie
kartezjanskim Y; x U, przestrzeni osrodkowych istnieje taki zbiér A pierwszej
kategorii w Y7, ze dla kazdego z € Y1 \ A zbidr {y € Y3 : (z, y) € E} jest
pierwszej kategorii w Y3. Dalo to poczatek wielu badaniom analogii migdzy
klasami zbioréw miary zero i pierwszej kategorii [19].

b. Funkcje wielu zmiennych. Spoéréd wielu twierdzen opisujacych
wladciwosci funkcji dwdch zmiennych za pomoca odpowiednich wladciwoéci
funkcji otrzymanych przez ustalenie wartoéci jednej ze zmiennych przytoczymy
twierdzenie Baire’a z 1899 r. o tym, ze funkcja f(z, y) ciagla wzgledem z

i y oddzielnie i punktowo nieciggla na plaszczyznie jest granicg ciggu funkcji
ciagglych (prosta konstrukcje takiego ciagu podat pézniej Lebesgue) oraz bez
podawania szczegéléw zaanonsujemy twierdzenia Kempistego dotyczace funkcji
pélciagltych [10] i quasi-ciagtych [11] z lat 1929-1932.

Metoda kategorii

Duzo ciekawych faktéw dalo sie ustali¢ dzieki zastosowaniu twierdzenia Baire'a
o kategorii. Przytoczymy kilka twierdzen o tym, ze funkcje o wyréznionych
wlaéciwosciach stanowia zbidr rezydualny w pewnej przestrzeni zupelnej.

a. Funkcje nierézniczkowalne. W 1931 r. Banach wykazal, ze w przestrzeni
C(0, 1) funkcje majace pochodna choéby w jednym punkcie stanowia zbiér
pierwszej kategorii. Méwiac jezykiem bardziej wspélczesnym i zarazem
potocznym, oznacza to, ze typowa funkcja ciggla nie ma pochodnej w zadnym
punkcie.

Warto zestawié z tym wynik Marcinkiewicza [15], jak gdyby wyjasniajacy, na
czym moze takie nieposiadanie pochodnej polegaé. Wykazal on mianowicie, ze
dla dowolnego ciagu liczb h, # 0 dazacego do zera istnieje taka funkcja ciggla
F: {0,1) — R, ze dla dowolnej funkcji f: (0, 1) — R istnieje podciag (hn,)
taki, ze
. F(z+hy,) - F(z)

f(z) = lim e,
prawie wszedzie na (0, 1). Co wigcej, zbiér takich funkcji tez jest rezydualny
w C(0, 1).
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b. Funkcje analityczne. Metoda kategorii ,zawedrowala” takze do funkcji
analitycznych, cho¢ wprowadzit ja tam przedstawiciel funkcji rzeczywistych —
Marcgewski. W 1933 r. wspélnie z Kierstem [12] wykazal, e typowa funkcja
holomorficzna w kole jednostkowym na kazdym jego promieniu przyjmuje
wartoéci tworzace zbidr gesty na plaszczyznie.

Zbidér odleglosci. Przesuniecia

a. Twierdzenie Steinhausa. Ciekawa serie wynikéw podat w 1920 r. Steinhaus
[31). Nie znajac jeszcze twierdzenia o istnieniu w zbiorze miary dodatniej punktu
gestosci, wykazal, ze przy malym przesunieciu w zbiorze miary dodatniej nie
mozemy otrzymac zbioru z nim rozlacznego. Oznacza to tez, ze zbiér D(E)
zlozony z odlegloéci miedzy punktami zbioru F o dodatniej mierze zawiera
pewien przedzial o poczatku w zerze.

Znalazlo si¢ tez twierdzenie, wedlug ktérego w kazdym zbiorze miary dodatniej
znajdzie sig ciag réinych punktéw a, takich, ze odlegtosci d(a;, a;) sa wymierne.

Dzi$ juz wielu ludzi umie pokazaé, kiedy obraz iloczynu kartezjanskiego A x B
za pomoca funkcji f : A x B — R zawiera przedzial, inni potrafia skojarzy¢
dhugosé takiego przedzialu z miarami zbioréw, jednak jest to rezultatem
trudnych i wartoéciowych obserwacji za pomoca teleskopéw tego zjawiska, ktére
gotym okiem dostrzeglt Steinhaus.

b. Twierdzenie Sierpirniskiego. Poczatek wspomnianej serii twierdzeri
Steinhausa stanowilo spostrzezenie Sierpinskiego, ze zbiér odlegtoici miedzy
punktami zbioru o mierze dodatniej na prostej zawiera liczbe wymierna
dodatnia. On tez podal pewne dodatkowe informacje o zbiorze D(E) odleglosci
miedzy punktami zbioru E.

W 1925 r. Sierpinski [25] wykazal, ze gdy E jest zbiorem borelowskim, to

D(E) jest L-mierzalny, ale nie dla kazdego L-mierzalnego zbioru E mamy
L-mierzalno$¢ zbioru D(E). Réwniez w tym kierunku ida dwa twierdzenia

z 1932 r. [30]. Pierwsze (przy zalozeniu CH) méwi o istnieniu nieprzeliczalnego
zbioru N C R o mierze zero (lub pierwszej kategorii — patrz twierdzenie
Kuratowskiego-Ulama), ktérego kazde przesuniecie jest z nim identyczne

z dokladnoscig do zbioru przeliczalnego, natomiast drugie przynosi wiadomos¢,
ze istnieje zbiér mierzalny o mocy kontinuum, ktérego przesuniecia réznig sie od
niego o zbiér mocy mniejszej.

Zamiast zakonczenia

Jezeli niezbyt wyraZnie zilustrowalem to, co mnie urzeka, a mianowicie
postrzeganie pewnych zjawisk i ich wagi, zanim otrzymaly odpowiednia oprawe
w postaci ogdlnej teorii, to moze wyjasni to przyktad zwigzany z osoba jednego
z moich Nauczycieli.

Otéz w 1933 r. Zygmunt Charzynski napisat prace [4] o pochodnej symetrycznej
— pokazujac, ze pewien zbidr zwigzany z istnieniem tej pochodnej i pochodnej
zwyktej jest maly (rozproszony), ale nie o wynik w tym momencie chodzi.

W rozmowie ze mna na temat tej, moim zdaniem, trudnej pracy stwierdzil, ze
wlasciwie cale rozumowanie jest bardzo proste; udalo mu sie bowiem wpasé na
jeden dobry pomyst. Bylo nim spostrzezenie, ze zlozenie dwéch symetrii jest
przesunigciem. Ciekawe, jak na taka wypowiedZ zareagowaliby autorzy szkolnych
podrecznikéw definiujacy translacje jako superpozycje dwéch symetrii?

Nie tylko w matematyce obserwujemy dzi$ wieksza sklonnoéé do tworzenia
wlasnej ,teorii” niz do rozwigzania trudnego, konkretnego problemu. Byé moze
dlatego przyszty laureat Nagrody Nobla, fizyk Werner Heisenberg, ustyszal

od jednego ze swoich nauczycieli: Z tego, co pan opowiadat, przypuszczalnie
teoria jest panu blizsza [... | Jednak wtedy, gdy zamierza pan uprawiaé teorie,
musi pan z wielkg starannodcig opracowywaé drobne i na pierwszy rzut oka
niewazne zagadnienia [... ], ktére dopiero jako jedna catosé umozliwig obraz nowo
zdobytego obszaru ([7], s. 34). Z tej tez przyczyny kard. J. Ratzinger [21] martwi
sie, ze Kazdy teolog chce byé raczej twirczy, a przeciez jego wlasciwe zadanie
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polega na niesieniu pomocy w zrozumieniu, przez gloszenie wspdinych prawd
wiary, a nie tworzenie wtasnych. Jezeli sie tego nie uwzgledni, to jednoéé wiary
sig zatamie 1 rozproszy w wielu szkotach i pradach, czesto ze sobg sprzecznych,
a to wyrzgdzi wiele krzywd ludowi bozemu.
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