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Brzydkie rysunki
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Na poczatku jest definicja (a nie pytanie)

Cyklem Hamiltona w grafie nazywamy cykl, ktéry przechodzi przez
wszystkie wierzchotki tego grafu.
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Cykl Hamiltona
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A tu nie ma cyklu Hamiltona
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Oznaczenie

¢(G) - liczba sktadowych grafu G
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Warunek konieczny istnienia cyklu Hamiltona

Twierdzenie
Jesli graf G = (V, E) ma cykl Hamiltona, to

(VS CV)(S # 0= c(G—8)<|S|).
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Warunek konieczny istnienia cyklu Hamiltona

Twierdzenie

Jesli graf G = (V, E) ma cykl Hamiltona, to

(VS CV)(S # 0= c(G—8)<|S|).

Po ludzku: jesli z grafu usuniemy k wierzchotkéw, to graf nie
rozpadnie nam sie na wiecej niz k kawatkéw.
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Geometryczne intuicje

Pawet Naroski Porzucone



Kombinatoryczna rzeczywisto$¢
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Kombinatoryczna rzeczywisto$¢
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Graf Petersena
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Od prostego warunku koniecznego do ciekawego pojecia

Niech ¢ bedzie nieujemna liczba rzeczywista. Graf G = (V, E)
nazwiemy t-twardym, jesli

(VO C S CV)e(G—8)>1=t ¢(G—8)<|S).
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Od prostego warunku koniecznego do ciekawego pojecia

Niech ¢ bedzie nieujemna liczba rzeczywista. Graf G = (V, E)
nazwiemy t-twardym, jesli

(VO C S CV)e(G—8)>1=t ¢(G—8)<|S).

Twierdzenie

Jesli graf G = (V, E) jest grafem Hamiltona, to

(V0 C S C V)e(G - 8) < |9).
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Od prostego warunku koniecznego do ciekawego pojecia

Niech ¢ bedzie nieujemna liczba rzeczywista. Graf G = (V, E)
nazwiemy t-twardym, jesli

(VO C S CV)e(G—8)>1=t ¢(G—8)<|S).

Twierdzenie

Jesli graf G = (V, E) jest grafem Hamiltona, to

(V0 C S C V)e(G - 8) < |9).

Twierdzenie

Kazdy graf hamiltonowski jest 1-twardy.
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Od prostego warunku koniecznego do ciekawego pojecia

Niech ¢ bedzie nieujemna liczba rzeczywista. Graf G = (V, E)
nazwiemy t-twardym, jesli

(VO C S CV)e(G—8)>1=t ¢(G—8)<|S).

Twierdzenie

Jesli graf G = (V, E) jest grafem Hamiltona, to

(V0 C S C V)e(G - 8) < |9).

Twierdzenie

Kazdy graf hamiltonowski jest 1-twardy.

Graf Petersena jest 1-twardy, ale nie jest hamiltonowski.
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Tough enough

Hipoteza (Chvatal, 1973)

Istnieje takie £y, ze kazdy to-twardy graf jest grafem Hamiltona.
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Vasek Chvatal (ur. 1946)
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Historia hipotezy o twardosci

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Kazdy 2-twardy graf ma 2-faktor.
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2-faktor




Historia hipotezy o twardosci

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Kazdy 2-twardy graf ma 2-faktor.

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Dla kazdego £ > 0 istnieje (2 — &)-twardy graf bez 2-faktora.
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Historia hipotezy o twardosci

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Kazdy 2-twardy graf ma 2-faktor.

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Dla kazdego £ > 0 istnieje (2 — &)-twardy graf bez 2-faktora.

Dla kazdego £ > 0 istnieje (2 — €)-twardy graf niehamiltonowski.
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Historia hipotezy o twardosci

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Kazdy 2-twardy graf ma 2-faktor.

Twierdzenie (Enomoto, Jackson, Katerinis, Saito, 1985)

Dla kazdego £ > 0 istnieje (2 — &)-twardy graf bez 2-faktora.

Dla kazdego £ > 0 istnieje (2 — €)-twardy graf niehamiltonowski.

Hipoteza (tez Chvatal)

Kazdy 2-twardy graf jest grafem Hamiltona!
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Moze by tak porzuci¢ te twardos¢?

Twierdzenie (Bauer, Broersma, Veldman, 2000)

Ostatnia hipoteza jest fatszywa! Nie kazdy 2-twardy graf ma cykl
Hamiltona.
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Macierz sgsiedztwa na brzydkim rysunku
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Granice ciagéw graféw (sic!)

Grafonem nazywamy mierzalng i symetryczng funkcje
W :[0,1)2 — [0,1].

Pawet Naroski Porzucone



Skad wziety sie grafony?

@ projektowanie komputeréw kwantowych i modele fizyki
statystycznej

@ modelowanie Internetu

@ powiazania quasilosowosci z lematem o regularnosci
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DZIEKUJE ZA UWAGE!

| porzu¢my juz ten referat




